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GUIA DE EJERCICIOS
OPERACIONESBINARIASY GRUPOS

Decidasi las siguientes operaciones son o no ley de composicioninternaen el
conjunto declarado
a *:Z"Z® Ztd quea*b=ab+2

b) * definidaen Z - {O}tal que x* y="+2
y

¢) o definidaen Ztal que aob=(a+h)?

d) * definidaen Z tal que a*b= a+g' 2
e) * deflnldaetha| que a*b= a+g' 2

f) Lamultiplicacién usual definidaen A={10,2}; B={03}; C ={2,46..}

Sea* ley de composiciéninternaQefinida en el conjunto E, demuestre:
a (a=b)p a*c=b*c "ab,cl E
b) (a=b)p c*a=c*b "ab,cl E

Decida cuales de las siguientes “leyes de composicion internas’ son asociativas:
a) * definidaen A ta que a*b=a+b+ab
b) * definidaen A ta que a*b=a+2b

Decida cuales de las siguientes “leyes de composicion internas’ tienen neutro e parala
operacion binaria interna definida
a) * definidaen Q" tal que a* bz%

b) * definidaen A tal que a*b=a+b+1
c) * definidaen A ta que x* y=xy+Xx

Sea * unaley decomposicioninternaenel conjunto E. Demuestre: Si existe
elemento neutro para * , este elemento es Unico.

Decida cuales de las siguientes “leyes de composicion internas’ son conmutativas para
la operacion binaria interna definida
a) * definidaen A ta que a*b=a+b+3ab
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b) * definidaen A tal que a*b=a- b+2ab

7) Determine latablade multiplicar para * definidaenel conjuntoE ={1,2,34} tal que
a* b = méx{a, b}

8) Sea* ley decomposicioninternadefinidaen el conjunto Etal quelaoperacion es

asociativay tiene neutro e. Demuestre que: s x1 E tiene inverso x entonces este es
anico.

9) EnT sedefine laley de composiciéninterna* pora* b=a+b—ab
Estudie la asociatividad, conmutatividad, elemento neutro y elemento inverso.

10) En Z se define la operacion binariainterna * tal que a* b =a+b?
Estudie la asociatividad, conmutatividad, elemento neutro y elemento inverso.

11) En Q~ Q sedefineA por (a,b)A (c,d) = (ac,ad +b)
Estudie la asociatividad, conmutatividad, elemento neutro y elemento inverso.

12)Enel conjunto S ={a,b,c} sedefine * por lasiguiente tabla:

*

a
b
c

O (T|T

o |T|o |
OO0

Estudie la asociatividad, conmutatividad, elemento neutro y elemento inverso.

13) En Z sedefine las operaciones binariainterna* y opor a*b=a+b+1 vy
aob=a+b+ab
a) ¢Esel par (Z,*) ungrupo?
b) ¢Esel par (Z,0) ungrupo?
c) ¢Es* distributiva con respecto de 0?
d) ¢Es o distributiva con respecto de * ?

14) Sea A={a,b} y (A*)un grupo. Demuestre que el grupo es conmutativo
15) Sea (G,*) un grupo, demuestre:
a a*rc=b*cU a=b"ab,cl G

c) laecuacion a* x =b tiene solucion Unicaen G

16) Demuestre que (C,+)esungruposi C ={(x,y)/x,y1 A} esel conjunto delos
nimeros complejos donde (a,b) +(c,d) = (a+c,b+d)
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17) Demuestre que (M (2,A),+) donde M (2,A) = {

de las matrices cuadradas de tamafio 2en A :

es
un grupo

18) En A™ definimos las operaciones binarias internas * y o ta que a*b=b?* y
ac b=ab. Demuestreque * distribuye por laizquierda a o pero que no hace por la
derecha

19) Demuestre que el par (A - {1},*) esungrupo donde a*b=a+b+ab
Resuelvalaecuacion2 * x * 6 =18



